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Problema 1 (20 de puncte)
Se dd expresia E(x,y) = (Vx + \/;)_2 Tty ) +2(Wx + ﬁ)_3 - (\/E_l + \/;_1),

unde x,y €(0,+).

a) Aduceti expresia la forma cea mai simpla.

7
b) Calculati E(x,y) pentru x~! = %5 siy =232,

Solutie:
_ x+y+2yxy
a) Euy) = o (5p)
E(xy) = o> (5p)
b) x= %g; y = 54/3. (5p)
1

Problema 2 (20 de puncte)
Demonstrati inegalitatile:

1

Q) ——— > 12;
lOgg 18_10g18 36
1 <
b) —6< Toge-(0a) Tog.(3a) < —-2,daca3d<a<o.
Solutie:
1 __ 1+logg2
) logo 18—log1g36  (logg 2)2 (5p)
Din logg 2¢ (— i, %) rezulta inegalitatea. (5p)
1
) s tonam — (logz a)(1 +logs a) (5p)

2<1+logza<3

D1n3<a<9=>1<10g3a<2:{ 1<logza<?2

2<(1+logz;a)logsa<6=—-2>—(1+logsa)logza>—6 (5p)



Problema 3 (20 de puncte)

. . . o Z1tz
Fie z;,z, € Ccu |z;| = | z,| = 1si 1 + z; - z, # 0. Demonstrati cal_:—2 eR.
Zq1" Zp
Solutie:
B . _ 1
Daca|z| =1latunciz-z=1 =27 = ~ (5p)
. . _ 1 1
Aplicam pentru z; $i z,: Z; = — 2= (5p)
1 2
_ Z]_+ Zy
- 1+21'ZZ
i i Z1+2zp
— Z_1+Z _zZ1 Zp __  Z1Z _ Zl+22 _
w=_ = T = Trrsy = =w = welR
Z1Z3 1+ —_— 1+Z]_Z2
Z1Z2 Z1
N Zl+22 -
Deci —— este numar real. (10p)
1+Z]_Zz

Problema 4 (30 de puncte)
Carbonul radioactiv se dezintegreaza in timp conform legii N(t) = N, - e *t. Se stie ca timpul
de injumatatire al carbonului —14 este de 5730de ani. O proba arheologica contine 6,25% din

cantitatea initiala de carbon —14.

a) Determinati constanta de dezintegrare A.
b) Determinati vechimea fragmentului.
c) Stabiliti dupa cati ani cantitatea de carbon —14 din fragment va fi 1,5625% din

cantitatea initiala.

Solutie:
—No _  No_ » . ,-25730 _ In2
a) N(5730) = S =5 =Nove = A= (10p)
b) 6,25% = 0,0625 = 2~*
e™M = e™Hn2 o — T2t = —4In2 = t = 4- 5730 = 22920 ani. (10p)

c) 1,5625% = 0,015625 = 27°

In2
5730

e M =g 62 o 24— g2 = ¢ =6-5730 = 34380 ani. (10p)



